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= NOM:

Instructions : - Indiquer votre nom sur le questionnaire et remettre celui-ci avec votre travail.
- Ne pas r pondre sur le questionnaire.
- R pondre aux questions dans 'ordre.
- Tout r sultat doit tre justifi clairement et compl tement.
- Tracer une ligne entre chaque question.
- La calculatrice est autoris e.

Analyse

X533 x+2

vV *2+7 x+10

(2) 1.On consid re la fonctionf(x) = . D terminer son domaine de d finition et ses ventuelles racines.

CE:x*+7x+10>0

X -5 -2
K+T7x+100+|0 | -] 0 |+
domf= «—,-5[J]-2, —

racines: x> —3x+2=0

factorisation : x° —3x+2=(x — 1)* (x + 2)

le num rateur s'annule donc pour x =1 et pour x = —2
vu le domaine, seule la valeur 1 est racine de la fonction.

(1) 2.Larelationr elle qui x fait correspondre y tel que x* + y* = 4 est-elle une fonction ? Justifier.

prenons x =0

on a alors y* =4 et donc y = +2

on obtient donc 2 images pour une valeur de x

or, pour avoir une fonction, il faut maximum une image pour chaque x
ce n'est donc pas une fonction

(2) 3. Pour la fonction f dont le graphe cart sien est repr sent ci-dessous, d terminer
a) dom f
b) Im f
¢) la croissance de f
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d) lirr_l2 f(x)

e) les ventuelles asymptotes et les limites associ es

a) dom f = R\{-2, -1}
b) im f = R\{-1}
¢) f est strictement croissante sur «—, —2[ ,sur | —2, —1[etsur | -1, —
d) lim f(x)= -1
x——2
I ==

lim f(@) = +oo
AV=x=-1
lim f)=-1 AH=y=-1 droite

x—>+00

1
> gauche

lir_n flx) =—o0 AOEy:;—C—

(1) 4. Justifier la formule calculant la somme des n premiers termes d'une suite g om trique. Appliquer cette formule
la suite g om trique de permier terme 1 et de raison 1/2 en calculant $y.

Justification: voir cours...

hzlaq:%

3 2 512
1 2

0=, (1-(3)") = 22 = 1.99805

(3) 5. Une entreprise estime le co t d’un forage ainsi :
* le premier m tre co te 160 €
* le m tre suivant co te 8 € de plus que le pr ¢ dent.
Quel sera le co td'un forage une profondeur de 100 m ?
Quelle profondeur pourra atteindre le forage si 'on dispose d'un cr dit que 17800 € ?
D finir une suite pour r soudre ce probl me et expliquer votre d marche.



c'est une suite arithm tique de ler terme 160 et de raison » = 8
on recherche $;4
too = 160 + 99 < 8 =952

Si00 =100 22 = 50 (160 + 952) = 55600

Le co t pour un forage une profondeur de 100 m sera de 55600 €.
S, = 17800

Sp=n "2 =2 (160 + 160 + (n — 1) 8 = 17800

2 (320 +8n—8)=17800

n (160 +4n—4)=17800

156 n + 4 n* = 17800

4n*+156n — 17800 =0

A = 309136 = 556°

n=>50

le forage atteindra donc 50 m tres avec un budget de 17800 €

(1) 6.0n consid re l'ensemble E=]—3, 5]. Les r els —3 et 8 adh rent-ils E ? Justifier.

Ler el =3 adh re E.
Il faut montrer que tout intervalle ouvert centr en —3,not |—3—r, —3+r[ ades | ments communs
(une intersection non vide) avec E =] — 3, 5].

- 0 1 5
Montrons que | —3 —r, =3 +r[ et E=] —3, 5] ont des | ments en commun c- d que
1-3-r,=3+r[NE+ O
.&. 0 1 5
En effet, si r est suffisamment petit, | -3 —r», -3 +r[(E =] -3, -3+ r[ + O

Ler el 8 n'adh re pas E.
Il faut montrer qu'il existe un intervalle ouvert centr en 8 ayant une intersection vide avec E =] — 3, 5].
— 0 1 5
Il suffit par exemple de prendre 1 comme rayon de l'intervalle ouvert centr en 8.
Cela nous donne l'intervalle ouvert | 7, 9]
0 1
Il reste voir que cet intervalle n'a pas d' | ment commun avec I'ensemble E, c'est- -dire que

1-3,5[N17,9[= @
—% 0 1 5 ’ 97

ce qui est vident.

(1) 7.Alaide delad finition, justifier la limite suivante

lim 2x-5=-7

x—>—1
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Il faut montrer que
a)—ladh re dom f=R ( vident)

b)Ve>0,36>0, VxeR: |x—(-1)| <=6 = |[2x-5-(-7)| <€
il faut trouver, pour toutr el €>0,unr el 6>0v rifiant :
YxeR: |x—(-1)| =6 = |2x-5-(-7)| <€
c- -d
VxeR: |[x+1| <0 = |2x+2| <€
VxeR: |x+1| <0 =2|x+1| <€
VxeR: |x+1‘ =0= ‘x+1| s%

on voit que I'implication est vidente si § = % 1l suffit donc de choisir 6 = %

BON TRAVAIL !
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= NOM:

Instructions : - Indiquer votre nom sur le questionnaire et remettre celui-ci avec votre travail.
- Ne pas r pondre sur le questionnaire.
- R pondre aux questions dans 'ordre.
- Tout r sultat doit tre justifi clairement et compl tement.
- Tracer une ligne entre chaque question.
- La calculatrice n'est pas autoris e.

-1
axx+ , 0 aet b sont r els. Quelles valeurs donner a et b pour

que cette fonction admette une asymptote verticale AV=x = 2 et une asymptote horizontale AH= y=3?
Expliquer votre raisonnement.

(3) 8.0n consid re la fonction f(x) =

On peut obtenir une ind termination [lg] = oo pour la limite en 2 si 2 annule le d nominateur. On choisit donc b = 2.

Si on calcule la limite de f en oo, on obtient a. Il faut donc que @ = 3 pour obtenir l'asymptote horizontale voulue.

(1) 9. Calculer la limite suivante en justifiant et expliquant la m thode utilis e.

lim 2x2+3x—-5

xX—>—00

On met en vidence le terme de degr le plus lev .
On remarque alors que le contenu de la parenth se tend vers 1 lorsque x tend vers —co.

lim 2x*+3x-5= lim sz(l—%—iz)zﬂm

X—>—00 X——00 2x

(2) 10. Calculer
a) lim ——— a5 2

x—3 2x—6

b) lim \x*+3x+1 —x

X—>—00

V3x-5-2

_3
2x—6 )

a) lim
x—3

VI a0, (V3 g)(V3ese)) 349

llm—:[a]:llm =]l

= lim
xo3 256 -3 2(-3)(V3a-5 +2) 3 2(:-3) (V3375 +2)

by lim ya?+3x+1 —x=+co

X——00

lim a?+3x+1 —x= lim ya* —x= lim —2x=+oo
X—>—00 X—>—00 X—>—00

(2) 11.D terminer les ventuelles asymptotes des fonctions suivantes

. 3 3
m ——-—-=-
x-3

2 (V 3x-5 +2) 8

3 X245 x-2
x—1

a) fx)=

b) fa) = Y25
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a) dom f = R\{1}
354512 6
,15152 x—1 _[6]
1
X -2 ; 1
3x24+5x=2|+ |0 |- |0 [+ |6]+
2
x—1 -|1-3|- %= 0]+
2 .
3 x245x-2 _ 0 " 0 _ i
x-1
li 304552
xliri x-1 T
© AV=x=1
. 3x*+5x-2
lim ———— = 4+
x-1 x-1
lim PR, lim 2 = fim 3x =40
X—+00 x=1 x—+o0 ¥ X—+00
2 L 2
im 2P im 3 = fim 3x=—c0
xo—co X1 x-o-c0 ¥ x—>—0c0
pas d'AH
AO=y=ax + b?
Ay ,
a =lim 2252 - jim 3 o i 3=3
xoto0  (-Dx xot00 ¥ xotoo
2 - 2 — -
b = lim 3x°+5x 2_3x: lim 3at+5x 2_3x: lim 8x2:8
xo+00 X1 x->+c0 X7 x—+o00 X1
les limites sont les m mes vers —co
AO=y=3x+8
_ 1
b) dom f = [ 3, — \{2}
m_[ 5]
m 1 ~
X-—
1
X -3 E
Vx+3 ‘ 0 |+ [+ |+
2x=1 |- | = |—=|0|+
Vx+3 0
22-1 ‘ - ‘ -
li Va+3 _
1o 2x-1
xo-
a 1
AV=x=-
I Vx+3 2
im =400
1 2x-1
x>
im 2% - im Yoo Yo AH=y=0 droite
x40 2x-1 xo+oo 2% xXotoo 2¥

(3) 12. VRAI ou FAUX ? Justifier!
a) Une fonction ne peut admettre plus d'une asymptote verticale.
b) Une fonction paire admet un nombre pair de racines.

¢) Une fonction impaire ne peut avoir la m me asymptote horizontale gauche et droite.

a) faux, une fonction peut admettre n'importe quel nombre d'AV.
1
x*-1

par exemple, f(x) = admet deux asymptotes verticales x = 1 et x = —1

b) faux, par exemple f(x) = x? est paire et admet une seule racine, 0




¢) faux
par exemple, la fonction f(x) =

X
x+1

est impaire et admet lam me AH droite et gauche, y =0
2




